o



Uloha 1. Uloha 2 Uloha 6

Uloha 1.

Z ¢islic 0 aZ 9 vytvofime dvoumistnd &isla AB, CD, EF, GH, 1J,
pticemz kazdou Zislici pouZijeme pravé jednou. Zjistéte, kolika
riznych hodnot miZe nabyvat soutet AB+ CD + EF + GH + 1J a
které hodnoty to jsou. (Z&pisy typu 07 nepovaZujeme za
dvoumistng &isla.)
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Uloha 1.

Z ¢islic 0 aZ 9 vytvofime dvoumistnd &isla AB, CD, EF, GH, 1J,
pticemz kazdou Zislici pouZijeme pravé jednou. Zjistéte, kolika
riznych hodnot miZe nabyvat soutet AB+ CD + EF + GH + 1J a
které hodnoty to jsou. (Z&pisy typu 07 nepovaZujeme za
dvoumistng &isla.)

> Chtéli bychom v&dét vlastnosti souéti dvoumistnych &isel
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Uloha 1.

Z ¢islic 0 aZ 9 vytvofime dvoumistnd &isla AB, CD, EF, GH, 1J,
pticemz kazdou Zislici pouZijeme pravé jednou. Zjistéte, kolika
riznych hodnot miZe nabyvat soutet AB+ CD + EF + GH + 1J a
které hodnoty to jsou. (Z&pisy typu 07 nepovaZujeme za
dvoumistng &isla.)

> Chtéli bychom v&dét vlastnosti souéti dvoumistnych &isel

» Podivejme se prvni na dvé
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Uloha N1.
Ze dvou rlznych &islic A, B vytvofime dvoumistna ¢isla AB a BA.
DokaZte, ze jejich rozdil je délitelny 9.
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Uloha N1.

Ze dvou rlznych &islic A, B vytvofime dvoumistna ¢isla AB a BA.
DokaZte, ze jejich rozdil je délitelny 9.

AB=10A+Ba BA=10B+ A
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Uloha N1.

Ze dvou rlznych &islic A, B vytvofime dvoumistna ¢isla AB a BA.
DokaZte, ze jejich rozdil je délitelny 9.

AB=10A+Ba BA=10B+ A

AB—-BA=10A+B—-10B—-A=9A—-9B=9(A—B)
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Uloha N2.

Situaci ze sout&Zni dlohy ,, zmensime". Z &islic 1, 2, 3, 4 vytvo¥fime
dvoumistna &isla AB, CD, p¥i¢emz kazdou ¢islici pouZijeme pravé
jednou.

a) Najd&te nejmensi moZnou a nejv&t$i moznou hodnotu AB + CD.
b) Zjistéte nejmensi mozny kladny rozdil dvou takto vytvorenych
Cisel AB + CD.



Uloha 1. Uloha 2 Uloha 6

Uloha N2.

Situaci ze sout&Zni dlohy ,, zmensime". Z &islic 1, 2, 3, 4 vytvo¥fime
dvoumistna &isla AB, CD, p¥i¢emz kazdou ¢islici pouZijeme pravé
jednou.

a) Najd&te nejmensi moZnou a nejv&t$i moznou hodnotu AB + CD.
b) Zjistéte nejmensi mozny kladny rozdil dvou takto vytvorenych
Cisel AB + CD.

Rozmysleme si, jak vypada vyraz
AB + CD
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Uloha N2.

Situaci ze sout&Zni dlohy ,, zmensime". Z &islic 1, 2, 3, 4 vytvo¥fime
dvoumistna &isla AB, CD, p¥i¢emz kazdou ¢islici pouZijeme pravé
jednou.

a) Najd&te nejmensi moZnou a nejv&t$i moznou hodnotu AB + CD.
b) Zjistéte nejmensi mozny kladny rozdil dvou takto vytvorenych
Cisel AB + CD.

Rozmysleme si, jak vypada vyraz
AB+ CD=10A+ B+ 10C+ D =10(A+ C)+ (B + D).
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Uloha N2.

Situaci ze sout&Zni dlohy ,, zmensime". Z &islic 1, 2, 3, 4 vytvo¥fime
dvoumistna &isla AB, CD, p¥i¢emz kazdou ¢islici pouZijeme pravé
jednou.

a) Najd&te nejmensi moZnou a nejv&t$i moznou hodnotu AB + CD.
b) Zjistéte nejmensi mozny kladny rozdil dvou takto vytvorenych
Cisel AB + CD.

Rozmysleme si, jak vypada vyraz
AB+ CD=10A+ B+ 10C+ D =10(A+ C)+ (B + D).

Takze chceme, aby pro minimum byly na misté desitek cifry 1, 2 a
pro maximum 3, 4. (Tedy maximum 73 a minimum 37).



Uloha 1. Uloha 2 Uloha 6.

Pljde dosdhnout viech &isel?
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Pljde dosahnout viech &isel? Co ta minuld navodna?



Uloha 1. Uloha 2 Uloha 6

Pljde dosahnout viech &isel? Co ta minuld navodna?

Vidime, Ze vyraz 10(A + C) + (B + D) ma stejny zbytek po d&leni
9 jako A+ B + C + D (v nasem p¥ipadé 1, protoze
14+2+3+4=10).
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Pljde dosahnout viech &isel? Co ta minuld navodna?

Vidime, Ze vyraz 10(A + C) + (B + D) ma stejny zbytek po d&leni
9 jako A+ B + C + D (v nasem p¥ipadé 1, protoze
14+2+3+4=10).

To znamen3, Ze rozdil je vZdy délitelny deviti.
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Pljde dosahnout viech &isel? Co ta minuld navodna?

Vidime, Ze vyraz 10(A + C) + (B + D) ma stejny zbytek po d&leni
9 jako A+ B + C + D (v nasem p¥ipadé 1, protoze
14+2+3+4=10).

To znamen3, Ze rozdil je vZdy délitelny deviti.

Ted u? stadi jen najit p¥iklad, kdy je rozdil opravdu 9.
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Pljde dosahnout viech &isel? Co ta minuld navodna?

Vidime, Ze vyraz 10(A + C) + (B + D) ma stejny zbytek po d&leni
9 jako A+ B + C + D (v nasem p¥ipadé 1, protoze
14+2+3+4=10).

To znamen3, Ze rozdil je vZdy délitelny deviti.
Ted u? stadi jen najit p¥iklad, kdy je rozdil opravdu 9.

TakZe tfeba (12 +43) — (12 +34) = 9.
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Pljde dosahnout viech &isel? Co ta minuld navodna?

Vidime, Ze vyraz 10(A + C) + (B + D) ma stejny zbytek po d&leni
9 jako A+ B + C + D (v nasem p¥ipadé 1, protoze
1+2+3+4=10).

To znamen3, Ze rozdil je vZdy délitelny deviti.

Ted u? stadi jen najit p¥iklad, kdy je rozdil opravdu 9.

TakZe tfeba (12 +43) — (12 +34) = 9.

Samoziejmé mizeme jich najit spoustu dalsich.
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Uloha N3,
Z Cisel 1, 2, 3, 4, 5, 6 vybereme t¥i rizna. Zdivodnéte, Ze jejich
soutet miZe nabyvat kteréhokoliv celo¢iselné hodnoty od 6 do 15.
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Uloha N3.
Z Cisel 1, 2, 3, 4, 5, 6 vybereme t¥i rizna. Zdivodnéte, Ze jejich

soutet miZe nabyvat kteréhokoliv celo¢iselné hodnoty od 6 do 15.

Stalilo by nam najit tfeba minimum a maximum?
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Uloha N3,
Z Cisel 1, 2, 3, 4, 5, 6 vybereme t¥i rizna. Zdivodnéte, Ze jejich
soutet miZe nabyvat kteréhokoliv celo¢iselné hodnoty od 6 do 15.

Stalilo by nam najit tfeba minimum a maximum?

No to teda ne, t¥eba &isla 2, 4, 6, 8, 10, 12 maji minimum souctu
12 a maximum 30, ale rozhodné nenabyvaji Zddného lichého ¢&isla v
tomto rozmezi, tfeba 13.
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Uloha N3,
Z Cisel 1, 2, 3, 4, 5, 6 vybereme t¥i rizna. Zdivodnéte, Ze jejich
soutet miZe nabyvat kteréhokoliv celo¢iselné hodnoty od 6 do 15.

Stalilo by nam najit tfeba minimum a maximum?

No to teda ne, t¥eba &isla 2, 4, 6, 8, 10, 12 maji minimum souctu
12 a maximum 30, ale rozhodné nenabyvaji Zddného lichého ¢&isla v
tomto rozmezi, tfeba 13.

TakZe oproti minulé uloze chceme jesté ukazat jak &isla
konstruovat jedno po jednom (samoziejm& miZzeme provést jiny
diikaz, ale my nyni zkusime tento).
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Uloha N3.
Z tisel 1, 2, 3, 4, 5, 6 vybereme t¥i riiznd. Zdivodnéte, Ze jejich
soutet miZe nabyvat kteréhokoliv celociselné hodnoty od 6 do 15.
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Uloha N3.
Z tisel 1, 2, 3, 4, 5, 6 vybereme t¥i riiznd. Zdivodnéte, Ze jejich
soutet miZe nabyvat kteréhokoliv celociselné hodnoty od 6 do 15.

Vidime, Ze 1 42 + 3 = 6. Nyni miZeme u trojice (1,2, 3) zvySovat
posledni prvek od 3 do 6. Tim dostaneme ¢islo od 6 do 9.
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Uloha N3.
Z tisel 1, 2, 3, 4, 5, 6 vybereme t¥i riiznd. Zdivodnéte, Ze jejich
soutet miZe nabyvat kteréhokoliv celociselné hodnoty od 6 do 15.

Vidime, Ze 1 42 + 3 = 6. Nyni miZeme u trojice (1,2, 3) zvySovat
posledni prvek od 3 do 6. Tim dostaneme ¢islo od 6 do 9.

Nyni mlzeme to stejné udélat pro 2 a zvySovat ji od 2 do 5.
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Uloha N3.
Z tisel 1, 2, 3, 4, 5, 6 vybereme t¥i riiznd. Zdivodnéte, Ze jejich
soutet miZe nabyvat kteréhokoliv celociselné hodnoty od 6 do 15.

Vidime, Ze 1 42 + 3 = 6. Nyni miZeme u trojice (1,2, 3) zvySovat
posledni prvek od 3 do 6. Tim dostaneme ¢islo od 6 do 9.

Nyni mlzeme to stejné udélat pro 2 a zvySovat ji od 2 do 5.

A to stejné pro 1 od 1 do 3.
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Uloha N3.
Z tisel 1, 2, 3, 4, 5, 6 vybereme t¥i riiznd. Zdivodnéte, Ze jejich
soutet miZe nabyvat kteréhokoliv celociselné hodnoty od 6 do 15.

Vidime, Ze 1 42 + 3 = 6. Nyni miZeme u trojice (1,2, 3) zvySovat
posledni prvek od 3 do 6. Tim dostaneme ¢islo od 6 do 9.

Nyni mlzeme to stejné udélat pro 2 a zvySovat ji od 2 do 5.

A to stejné pro 1 od 1 do 3. KaZd4 trojice ndm dava o jedna vetsi
soucet nez ta minula. Kazda obsahuje riiznd &isla a minimum je 6
a maximum 15.
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Uloha D1.

Honza ma t¥i karti¢ky, na kaZdé je jind nenulova &islice. Soulet
v8ech trojmistnych C&isel, kterd lze z téchto karti¢ek sestavit, je &islo
0 6 V&tsi neZ trojndsobek jednoho z nich. Jaké &islice jsou na
karti¢kach?

abc + acb + bac + bca + cab + cha = 3abc + 6
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Uloha D1.

Honza ma t¥i karti¢ky, na kaZdé je jind nenulova &islice. Soulet
v8ech trojmistnych C&isel, kterd lze z téchto karti¢ek sestavit, je &islo
0 6 V&tsi neZ trojndsobek jednoho z nich. Jaké &islice jsou na
karti¢kach?

abc + acb + bac + bca + cab + cha = 3abc + 6

Kazd3a &islice na levé strané je dvakrat na misté jednotek, desitek i
stovek. 222a + 222b + 222¢ = 300a+ 30b+3c + 6
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Uloha D1.

Honza ma t¥i karti¢ky, na kaZdé je jind nenulova &islice. Soulet
v8ech trojmistnych C&isel, kterd lze z téchto karti¢ek sestavit, je &islo
0 6 V&tsi neZ trojndsobek jednoho z nich. Jaké &islice jsou na
karti¢kach?

abc + acb + bac + bca + cab + cha = 3abc + 6

Kazd3a &islice na levé strané je dvakrat na misté jednotek, desitek i
stovek. 222a + 222b + 222¢ = 300a+ 30b+3c + 6
1926+ 219c = 78a+ 6, 64b + 73c = 26a + 2

s

Vidime, Ze c¢ je suda &islice, tedy > 2, navic kazda cifra kazda cifra
je nenulova, takZe je > 1. Potom po spodnim odhadu levé strany
posledni rovnosti dostdvame.
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Uloha D1.

Honza ma t¥i karti¢ky, na kaZdé je jind nenulova &islice. Soulet
v8ech trojmistnych C&isel, kterd lze z téchto karti¢ek sestavit, je &islo
0 6 V&tsi neZ trojndsobek jednoho z nich. Jaké &islice jsou na
karti¢kach?

abc + acb + bac + bca + cab + cha = 3abc + 6

Kazd3a &islice na levé strané je dvakrat na misté jednotek, desitek i
stovek. 222a + 222b + 222¢ = 300a+ 30b+3c + 6
1926+ 219c = 78a+ 6, 64b + 73c = 26a + 2

s

Vidime, Ze c¢ je suda &islice, tedy > 2, navic kazda cifra kazda cifra
je nenulova, takZe je > 1. Potom po spodnim odhadu levé strany
posledni rovnosti dostdvame. 210 < 64b + 73¢c = 26a + 2, coz
znamena, Ze a > 8. Pro a = 8 ndm dava ale u nerovnosti rovnost,
takZe mame trojici 8,1,2. Pro a =9 mame 64b + 73c = 236.
Pokud se nyni znovu podivdme na tuto rovnost po déleni 4.
Dostaneme, Ze 4 | c, ale zdroveii ¢ < 4. CoZ je spor.
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Uloha D2.

Najdéte v8echna osmimistna &isla takova, z nichZ po vyskrtnuti
nékteré Etvefice sousednich &islic dostaneme ¢ty¥mistné Cislo, které
je 2019krat mensi.
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Uloha D2.
Najdéte v8echna osmimistna &isla takova, z nichZ po vyskrtnuti
nékteré Etvefice sousednich &islic dostaneme ¢ty¥mistné Cislo, které

je 2019krat mensi.

DokaZeme pokud vySkrtneme prvni &tyf¥i cifry. A pak uZ Fekneme,
Ze je to jasny.
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Uloha D2.

Najdéte v8echna osmimistna &isla takova, z nichZ po vyskrtnuti
nékteré Etvefice sousednich &islic dostaneme ¢ty¥mistné Cislo, které
je 2019krat mensi.

DokaZeme pokud vySkrtneme prvni &tyf¥i cifry. A pak uZ Fekneme,
Ze je to jasny.

N = 10*A + B, kde ze zadani vime, 7e 10*A + B = 20198, tedy
5000A = 10098B.
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Uloha D2.

Najdéte v8echna osmimistna &isla takova, z nichZ po vyskrtnuti
nékteré Etvefice sousednich &islic dostaneme ¢ty¥mistné Cislo, které
je 2019krat mensi.

DokaZeme pokud vySkrtneme prvni &tyf¥i cifry. A pak uZ Fekneme,
Ze je to jasny.

N = 10*A + B, kde ze zadani vime, 7e 10*A + B = 20198, tedy
5000A = 10095.

5000 a 2019 jsou nesoudélné, takze nutné B = 5000 a
A =1009 = N = 10095000.
Co kdyz ale necham prvni cifru ?
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Uloha D2.

Najdéte v8echna osmimistna &isla takova, z nichZ po vyskrtnutf
nékteré Ctvefice sousednich &islic dostaneme &ty¥mistné Eislo, které
je 2019krat mensi.

Tak to uz bude podil moc maly.
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Uloha D2.

Najdéte v8echna osmimistna &isla takova, z nichZ po vyskrtnutf
nékteré Ctvefice sousednich &islic dostaneme &ty¥mistné Eislo, které
je 2019krat mensi.

Tak to uz bude podil moc maly.

N =10"c + --- je plivodni &islo a 103¢ + - - - je &islo, které nam
vzniklo. Toto &islo je ur&ité mensi nez 103(c 4 1). Pomér je tedy
nanejvys
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Uloha D2.

Najdéte v8echna osmimistna &isla takova, z nichZ po vyskrtnutf
nékteré Ctvefice sousednich &islic dostaneme &ty¥mistné Eislo, které
je 2019krat mensi.

Tak to uz bude podil moc maly.

N =10"c + --- je plivodni &islo a 103¢ + - - - je &islo, které nam
vzniklo. Toto &islo je ur&ité mensi nez 103(c 4 1). Pomér je tedy
nanejvys
N - 107c
103(c+1) ~— 103(c+1)

> 5000

107¢c
103(c 1 1)
107¢c > 5000 - 103(c + 1)
2c>c+1
c>1

> 5000
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Uloha 2.
Jaka je nejvétsi mozna hodnota vyrazu xy — x3y — xy3, jsou-li x, y
kladna redlna &isla? Pro kterd x, y se tato hodnota dosahuje?
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Uloha N1.
DokaZte, Ze pro libovolna nezaporna realna &isla u, v platf

1 i . .
nerovnost \/uv < 5(u + v), pfitom rovnost v ni nastane, pravé
kdyz u =v.
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Uloha N1.
DokaZte, Ze pro libovolna nezaporna realna &isla u, v platf

1 i . .
nerovnost \/uv < 5(u + v), pfitom rovnost v ni nastane, pravé
kdyz u =v.

vuv <

4u

(u+v)

N

u+v)? = u? 4 2uv + v

u—v)?

IN

—_~ o~

%
0

IN
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Uloha N1.
DokaZte, Ze pro libovolna nezaporna realna &isla u, v platf

1 i . .
nerovnost \/uv < 5(u + v), pfitom rovnost v ni nastane, pravé
kdyz u =v.

mgé(uw)

| /\

v)? = u? +2uv 4 v?

v)?

Rovnost u = v. (Alternativné u? + v > 2uv)

(u+
(u—

| /\
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Uloha N2.

Najdéte nejvétsi hodnotu vyrazu a) t(1 — t), b) uv(l — uv), c)
(u? + v?)(1 — u? — v?). Ve viech vyrazech pismena oznatuji
libovolnd redlnd &isla.
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Uloha N2.

Najdéte nejvétsi hodnotu vyrazu a) t(1 — t), b) uv(l — uv), c)
(u? + v?)(1 — u? — v?). Ve viech vyrazech pismena oznatuji
libovolnd redlnd &isla.

a)st(l—t)=t—t2=1—(3—1t)?
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Uloha N2.

Najdéte nejvétsi hodnotu vyrazu a) t(1 — t), b) uv(l — uv), c)
(u? + v?)(1 — u? — v?). Ve viech vyrazech pismena oznatuji
libovolnd redlnd &isla.

a)st(l—t)=t—t2=1—(3—1t)?

b) t = uv
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Uloha N2.

Najdéte nejvétsi hodnotu vyrazu a) t(1 — t), b) uv(l — uv), c)
(u? + v?)(1 — u? — v?). Ve viech vyrazech pismena oznatuji
libovolnd redlnd &isla.

a)st(l—t)=t—t2=1—(3—1t)?
b) t = uv

c) t =u?+v?



Uloha 1. Uloha 2. Uloha 6.

Uloha D1.

Pro redlnd &isla a, b uréete nejvétsi moZznou hodnotu vyrazu.

ab
a2 + b2
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Uloha D1.
Pro redlnd &isla a, b uréete nejvétsi moZznou hodnotu vyrazu.
ab
a? + b?

Co prvni navodn3 dloha?
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Uloha D1.
Pro redlnd &isla a, b uréete nejvétsi moZznou hodnotu vyrazu.
ab
a? + b?

Co prvni navodn3 dloha?

2ab < a%2 + b2
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Uloha D1.
Pro redlnd &isla a, b uréete nejvétsi moZznou hodnotu vyrazu.
ab
a? + b?
Co prvni navodn3 dloha?
2ab < a%2 + b2
2 2
ab gih 1

<
a2+ b2 = a24p2 2
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Uloha D1.
Pro redlnd &isla a, b uréete nejvétsi moZznou hodnotu vyrazu.
ab
a? + b?
Co prvni navodn3 dloha?
2ab < a2 + b?
2 2
ab gih 1

<
a2+ b2 = a24p2 2

Rovnost p¥i a = b.
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Uloha D2.
Pro nezdpornd redlna &isla a, b plati a4+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

~ ab+1
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Uloha D2.
Pro nezdpornd redlna &isla a, b plati a4+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a% + b2

V =
ab+1

(i) Dosadit a odhadnout
(i) (Upravit) a odhadnout
(iii) Tipnout a odhadnout
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Uloha D2.
Pro nezdporna redlna &isla a, b plati a + b = 2. Urlete nejmensi a
nejvé&tsi moznou hodnotu vyrazu.

 ab+1
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Uloha D2.
Pro nezdporna redlna &isla a, b plati a + b = 2. Urlete nejmensi a
nejvé&tsi moznou hodnotu vyrazu.

 ab+1

(i) Dosadit b=2—a
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Uloha D2.
Pro nezdporna redlna &isla a, b plati a + b = 2. Urlete nejmensi a
nejvé&tsi moznou hodnotu vyrazu.

ab+1

V =

(i) Dosadit b=2—a

a+(2-a? 2a%-4a+4

V: = =
a—-a)+1 —a?+2a+1
6 6
S, ST Y L S
R P +—(a—1)2+2
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Uloha D2.
Pro nezdporna redlna &isla a, b plati a + b = 2. Urlete nejmensi a
nejvé&tsi moznou hodnotu vyrazu.

a% + b2
ab+1

V =

(i) Dosadit b=2—a

a+(2-a? 2a%-4a+4

V: = =
a—-a)+1 —a?+2a+1
6 6
SR YT ) S
R P +—(a—1)2+2

0<a<2tedy-1<a—-1<1la0<(a—-1)2<1
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Uloha D2.
Pro nezdporna redlna &isla a, b plati a + b = 2. Urlete nejmensi a
nejvé&tsi moznou hodnotu vyrazu.

a% + b2
ab+1

V =

(i) Dosadit b=2—a

a+(2-a? 2a%-4a+4

V: = =
a—-a)+1 —a?+2a+1
6 6
SR YT ) S
R P +—(a—1)2+2

0<a<2tedy-1<a—-1<1la0<(a—-1)2<1
Minimum je —2—1—% a maximum —2+%
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Uloha D2.
Pro nezdpornd redlna &isla a, b plati a4+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

~ ab+1



Uloha 1. Uloha 2. Uloha 6.

Uloha D2.
Pro nezdpornd redlna &isla a, b plati a4+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

~ ab+1



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D2.
Pro nezdpornd redlna &isla a, b plati a4+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a% + b2

 ab+1

(i)

Co se da odhadnout?



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D2.
Pro nezdpornd redlna &isla a, b plati a4+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

~ ab+1

(i)

Co se da odhadnout? a + b?



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D2.
Pro nezdpornd redlna &isla a, b plati a4+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

~ ab+1

(i)

Co se da odhadnout? a+ b? ab? 0 < ab.



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D2.
Pro nezdpornd redlna &isla a, b plati a4+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

ab+1

V =

(i)

Co se dd odhadnout? a+ b? ab? 0 < ab. 2 = a-+ b > 2+v/ab.



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D2.
Pro nezdpornd redlna &isla a, b plati a4+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

V =
ab+1

(ii)
Co se dd odhadnout? a+ b? ab? 0 < ab. 2 = a-+ b > 2+v/ab.

ab < 1. Prvni co mGzu zkusit, je tupy odhad.

a% + b? 2ab -2 -2
V = > > 2 > 2
ab+1 —ab+1— +ab+1_ 1+1




Uloha 1. Uloha 2. Uloha 6.

Uloha D2. ((ii) pokracovani)

Pro nezdpornd realnd &isla a, b plati a+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejv&tsi moznou hodnotu vyrazu.

a% + b2

ab+1



Uloha 1. Uloha 2. Uloha 6.

Uloha D2. ((ii) pokracovani)
Pro nezdpornd realnd &isla a, b plati a+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejv&tsi moznou hodnotu vyrazu.

a? + b?

V =
ab+1

(ii)

0 < ab < 1. Jak odhadnout a2 + b2?



Uloha 1. Uloha 2. Uloha 6.

Uloha D2. ((ii) pokracovani)
Pro nezdpornd realnd &isla a, b plati a+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejv&tsi moznou hodnotu vyrazu.

a? + b?

V =
ab+1

(ii)

0 < ab < 1. Jak odhadnout a® + b?? pomoci ab to moc nejde



Uloha 1. Uloha 2. Uloha 6.

Uloha D2. ((ii) pokracovani)
Pro nezdpornd realnd &isla a, b plati a+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejv&tsi moznou hodnotu vyrazu.

a? + b?

V =
ab+1

(i)
0 < ab < 1. Jak odhadnout a® + b?? pomoci ab to moc nejde
a’> + b?> = (a+ b)? — 2ab = 4 — 2ab.



Uloha 1. Uloha 2. Uloha 6.

Uloha D2. ((ii) pokracovani)
Pro nezdpornd realnd &isla a, b plati a+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejv&tsi moznou hodnotu vyrazu.

a? + b?

V =
ab+1

(i)
0 < ab < 1. Jak odhadnout a® + b?? pomoci ab to moc nejde
a’> + b?> = (a+ b)? — 2ab = 4 — 2ab.

_32—|—b2_4—23b__ 6 <_
ab+1  ab+1 ab+1 — 0+1




Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D2. ((ii) pokracovani)

Pro nezdpornd realnd &isla a, b plati a+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejv&tsi moznou hodnotu vyrazu.

a? + b?

V =
ab+1

(i)
0 < ab < 1. Jak odhadnout a® + b?? pomoci ab to moc nejde
a’> + b?> = (a+ b)? — 2ab = 4 — 2ab.

a2+ b> 4—2ab 6
ab+1 ab+1 +ab+1_ 0+1

Co kdybych mél vétsi vyrazy?
a®+ b3 = (a+ b)® —3a%b—3ba? = (a+ b)® —3ab(a+ b)



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6
Uloha D2.

Pro nezdpornd redlna &isla a, b plati a4+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

 ab+1



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D2.
Pro nezdpornd redlna &isla a, b plati a4+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a% + b?
ab+1

V =

w

(iii)

Dosadim t¥eba krajni hodnoty a=b=1 — V =1aa=0a
b=2 — V =4,
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Uloha D2.
Pro nezdpornd redlna &isla a, b plati a4+ b = 2. Urlete nejmensi a
nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a% + b?

V =
ab+1

w
(iii)

Dosadim t¥eba krajni hodnoty a=b=1 — V =1aa=0a
b=2 — V =4,

2 2 2 2
a“+b > 1 ac+b <a
ab+1 — ab+1 —
a2+b22ab+1 az+b2§4ab+4
4—2ab>ab+1 4 —2ab<4dab+4

3>3ab 0 <6ab



Uloha 1. Uloha 2. Uloha 6.

Uloha D3.
Dokazte, ze pro libovolna redlna &isla a, b, ¢ plati
a2+ b%+c2 > ab+ bc + ca.



Uloha 1. Uloha 2. Uloha 6.

Uloha D3.
Dokazte, ze pro libovolna redlna &isla a, b, ¢ plati
a2+ b%+c2 > ab+ bc + ca.

Porad pouZivame to AGcEko, tak co to zkusit i tady?



Uloha 1 Uloha 2.

Uloha D3.
Dokazte, ze pro libovolna redlna &isla a, b, ¢ plati
a2+ b%+c2 > ab+ bc + ca.

Porad pouZivame to AGcEko, tak co to zkusit i tady?

2%+ b%> > 2ab
b% + ¢? > 2bc
c®+a® > 2ca
2a% +2b% +2¢? > 2ab + 2bc + 2ca
P+ b>+c?>>ab+ bc+ca

Uloha 6



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezaporna redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urete nejmensi
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+br+ab+1

V =
a+b




Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezaporna redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urete nejmensi
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+br+ab+1

V =
a+b

Tak co kdybychom se zase podivali, jestli neumime odhadnout
néjaké vyrazy typu a + b, ab, atd..



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezaporna redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urete nejmensi
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+br+ab+1
V =
a+b

Tak co kdybychom se zase podivali, jestli neumime odhadnout
néjaké vyrazy typu a + b, ab, atd.. jak na ab?



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezaporna redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urete nejmensi
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+br+ab+1

V =
a+b

Tak co kdybychom se zase podivali, jestli neumime odhadnout
néjaké vyrazy typu a + b, ab, atd.. jak na ab?

1= a2+ b? > 2ab, takze ab < %
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Uloha D4.
Pro nezaporna redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urete nejmensi
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+br+ab+1
V =
a+b

Tak co kdybychom se zase podivali, jestli neumime odhadnout
néjaké vyrazy typu a + b, ab, atd.. jak na ab?

1= a2+ b? > 2ab, takze ab < %

(a+b)2=2a2+b?>+2ab=1+2ab = (a+b)><1+2ab<2,
takZe a+ b < V2.
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Uloha D4.
Pro nezaporna redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urete nejmensi
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+br+ab+1
V =
a+b

Tak co kdybychom se zase podivali, jestli neumime odhadnout
néjaké vyrazy typu a + b, ab, atd.. jak na ab?

1= a2+ b? > 2ab, takze ab < %

(a+b)2=2a2+b?>+2ab=1+2ab = (a+b)><1+2ab<2,
takZe a+ b < V2.

Trividlné taky ab > 0, takze i a+ b > 1.
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Uloha D4.
Pro nezaporna redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urete nejmensi
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+br+ab+1
V =
a+b

Tak co kdybychom se zase podivali, jestli neumime odhadnout
néjaké vyrazy typu a + b, ab, atd.. jak na ab?

1= a2+ b? > 2ab, takze ab < %

(a+b)2=2a2+b?>+2ab=1+2ab = (a+b)><1+2ab<2,
takZe a+ b < V2.

Trividlné taky ab > 0, takze i a+ b > 1.

Je¥t& nds tam d&si to a* + b*, co s nim?



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezadporna realna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urlete nejmen¥i
a nejvétsi moZnou hodnotu vyrazu.

A+ br+ab+1
at+b

V =

1§a+bé\ﬁa0§abﬁ%



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezadporna realna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urlete nejmen¥i
a nejvétsi moZnou hodnotu vyrazu.

A+ br+ab+1

V =
at+b

1§a+bé\ﬁa0§abﬁ%

(a* + b*) = (2% + b?)2 — 22212
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Uloha D4.
Pro nezadporna realna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urlete nejmen¥i
a nejvétsi moZnou hodnotu vyrazu.

A+ br+ab+1
V =
at+b

1§a+béﬂa0§abﬁ%
(a* 4 b*) = (a% + b?)? — 22°b?

V_a4+b4+ab+1 (P + b2 —2a%b*+ab+1
a+b a+b

24 ab(1 — 2ab)

B a+b




Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezaporna realna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urlete nejmen¥i
a nejvétsi moZnou hodnotu vyrazu.

a*+b*+ab+1

V =
at+b

l1<a+b<+v2a0<ab<j



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezaporna realna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urlete nejmen¥i
a nejvétsi moZnou hodnotu vyrazu.

Vo a*+b*+ab+1
B a+b

l1<a+b<+v2a0<ab<j

2+ ab(1 —2ab) _ 2+0
> =2
a+b ERVZ) v2

2 + ab(1 — 2ab) <2+% 5
a+b -1 2




Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezaporna realna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urlete nejmen¥i
a nejvétsi moZnou hodnotu vyrazu.

v a*+b*+ab+1
B a+b

1§a+b§ﬂ30§ab§%

2+ab(1-2ab) 240 _

a+b RS
2 + ab(1 — 2ab) <2+% 5
a+b -1 2

MdzZe ale nastat rovnost?
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Uloha D4.
Pro nezapornd redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Uréete nejmensi
a nejvétsi moZnou hodnotu vyrazu.

a*+b*+ab+1
a+b

V =

l1<a+b<v2a0<ab<i
MdiZe ale nastat rovnost?

1
ab(1 —2ab) = 5



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezapornd redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Uréete nejmensi
a nejvétsi moZnou hodnotu vyrazu.

a*+b*+ab+1
V =
a+b

1§a+b§\@30§ab§%
MdiZe ale nastat rovnost?
1
ab(1 —2ab) = 5

NepFipomind to n&jaky navodny ptiklad?
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Uloha D4.
Pro nezapornd redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Uréete nejmensi
a nejvétsi moZnou hodnotu vyrazu.

a*+b*+ab+1

V =
at+b
1<a+b<+v2a0<ab<i
MdiZe ale nastat rovnost?
ab(1l —2ab) = =

NepFipomind to n&jaky navodny ptiklad? Treba druhy?
ab(l1—2ab)=t(1—2t)=t—2t2 =1 (L2 -2t <}



Uloha 1.

Uloha 2. Uloha 6.
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Uloha 2. Uloha 6.
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t(—1—1t)

Uloha 2. Uloha 6.
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Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezdpornd realna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Ur&ete nejmen¥i
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+ bt +ab+1
a+b

V =

1<a+b<v2a0<ab<i



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezdpornd realna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Ur&ete nejmen¥i
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+ bt +ab+1

V =
a+b

1<a+b<v2a0<ab<i

2+ab(l—2ab) _2+3 17
a+b -1 8




Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezdpornd realna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Ur&ete nejmen¥i
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+ bt +ab+1
a+b

V =

1§a+b§ﬁ30§ab§%

2 + ab(1 — 2ab) <2+§ 17
a+b -1 8

MdizZe ale nastat rovnost?



Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezdpornd realna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Ur&ete nejmen¥i
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+ bt +ab+1
a+b

V =

1§a+b§ﬁ30§ab§%

2 4 ab(1 — 2ab) <2+§ 17
a+b -1 8

M{ze ale nastat rovnost? Odhady, které jsme udé&lali nemohou
nastat zaroveii a to je problém.
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Uloha D4.
Pro nezdpornd realna &isla a, b plati a®> + b*> = 1. Ur&ete nejmens
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

.
|

a*+ bt +ab+1
a+b

V =

1<a+b<v2a0<ab<i

2 4 ab(1 — 2ab) <2+§ 7
a+b -1 8

M{ze ale nastat rovnost? Odhady, které jsme udé&lali nemohou
nastat zaroveii a to je problém.

V pfipadé a + b nastdva, kdyz je jedno 1 a druhé 0, naopak u ab
to bylo prvné v protichiidnych p¥ikladech a podruhé rozhodné ne v
(0,1), nebo (1,0).
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Uloha D4.
Pro nezdpornd realna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Ur&ete nejmen¥i
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+ bt +ab+1
a+b

V =

1§a+b§ﬂ30§ab§%

2 4 ab(1 — 2ab) <2+§ 17
a+b -1 8

M{ze ale nastat rovnost? Odhady, které jsme udé&lali nemohou
nastat zaroveii a to je problém.

V pfipadé a + b nastdva, kdyz je jedno 1 a druhé 0, naopak u ab
to bylo prvné v protichiidnych p¥ikladech a podruhé rozhodné ne v
(0,1), nebo (1,0). Chceme tedy vzdy odhadovat &leny, jejichz
nerovnosti nemaji riizné YeSeni rovnosti. ProtoZe rovnost je zasadni.
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Uloha D4.
Pro nezaporna redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urete nejmensi
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+br+ab+1
a+b

V =

1<at+b<v2a0<ab<j
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Uloha D4.
Pro nezaporna redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urete nejmensi
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+br+ab+1

V =
a+b

1<a+b<v2a0<ab<i

a*+bt+ab+1  (a+b)(a®+b)—a*b—ba+ab+1
a+b N a+b
(a+ b)(a® + b3) — ab(a® +b2)+ab+1

= b3
a+b St a+b

V =




Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

Uloha D4.
Pro nezaporna redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urete nejmensi
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+br+ab+1

V =
a+b

1<a+b<v2a0<ab<i

a*+bt+ab+1  (a+b)(a®+b)—a*b—ba+ab+1
a+b N a+b
(a+ b)(a® + b3) — ab(a® +b2)+ab+1

= b3
a+b St a+b

V =

Co s t&mi tfetimi mocninami?
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Uloha D4.
Pro nezaporna redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urete nejmensi
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+br+ab+1

V =
a+b

1<a+b<v2a0<ab<i

a*+bt+ab+1  (a+b)(a®+b)—a*b—ba+ab+1
a+b N a+b

(a+ b)(a® + b3) — ab(a® +b2)+ab+1 3

= 2+ +

a+b a+b

V =

Co s t&mi tfetimi mocninami?
a<l = a°<a = a’<a*<a
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Uloha D4.
Pro nezaporna redlna &isla a, b plati a®> + b?> = 1. Urete nejmensi
a nejvétsi moznou hodnotu vyrazu.

a*+br+ab+1

V =
a+b

1<a+b<v2a0<ab<i

a*+bt+ab+1  (a+b)(a®+b)—a*b—ba+ab+1
a+b N a+b

(a+ b)(a® + b3) — ab(a® +b2)+ab+1 3 1

= 2+ +

a+b a+b

V =

Co s t&mi tfetimi mocninami?
a<l = a2<a = B <aFP<aal+bp<a+b2<a+b
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Uloha (KAGH nerovnost)

o\ v ~ , 2 2 2
MuaZeme né&jak uspo¥adat tyto vyrazy? 4/ 2 +b3 et atbte Yabe,

3 1

L |-y
o= W

+3+1°
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loha (KAGH nerovnost)

U
o\ v e / 24 h2+4c2 +b+
MiZeme n&jak uspofadat tyto vyrazy? 4/ &3+, FEE<

3
1, 1,1-
atete

UkaZme, Ze pro kladnd a, b, c plati

/a2+b32+c2 > a+13n+c > Jabc >

a rovnost nastdva, pravé kdyz a = b = c.

abc,
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loha (KAGH nerovnost)

U
o\ v e / 24 h2+4c2 +b+
MiZeme n&jak uspofadat tyto vyrazy? 4/ &3+, FEE<

3
1, 1,1-
atete

UkaZme, Ze pro kladnd a, b, c plati

/a2+b32+c2 > a+13n+c > Jabc >

a rovnost nastdva, pravé kdyz a = b = c.

Dokazeme postupné.

abc,
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AG nerovnost.
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AG nerovnost. Pro dv& proménné:
(vVa—-vb)* >0,
a+b—2Vab>0,
222> Vab




Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

AG nerovnost. Pro dv& proménné:

(va— vVb)?
a+b—2Vab>0,

a;b>\/ﬁ.

Pro ¢ty¥i proménné:
atbtc+d ath | cbd \/ —i-\/

4
>1\/Vab \/E




Uloha 1 Uloha 2. Uloha 6

AG nerovnost. Pro dv& proménné:

(va— vVb)?
a+b—2Vab>0,

a;b>%£

Pro ¢ty¥i proménné:
at+b+c+d ath | cbd \/ —i-\/ -
2 >

>1\/Vab \/E

a+b+c

Pro tfi prom&nné, necht m =

a+b+c a+b+c+m 4
m= abcm,

b
m—ﬁ—;/”’ 3D _ Y abe.
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GH nerovnost.



Uloha 1

1, 1,1
ath T
3
3
I.1.1
a ' b ' c

1

a’
a/1 1
a b

Uloha 6
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sthte a1 11 1
3 o a b c \3/abc7
3

1, 1 1§3abc

atete

KA nerovnost.
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GH nerovnost. Aplikujeme AG na (%, %, %)

sthte afl 11 1
3 o a b c \3/abc7
3

T 1 < Vabe

atete

KA nerovnost. Ekvivalentn& (mdme nezdporné vyrazy) upravime:

[a% + b% + 2 Latbrc
3 - 3 7

3+ b +c?)>(atb+c)=
= (a* + b* + c?) + 2(ab + bc + ca),
a>+ b> +c® > ab+ bc + ca.
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GH nerovnost. Aplikujeme AG na (%, %, %)

sthte afl 11 1
3 o a b c \3/abc7
3

T 1 < Vabe

atete

KA nerovnost. Ekvivalentn& (mdme nezdporné vyrazy) upravime:

[a% + b% + 2 Latbrc
3 - 3 7

3+ b +c?)>(atb+c)=
= (a* + b* + c?) + 2(ab + bc + ca),
a>+ b> +c® > ab+ bc + ca.

To je ale jen soutet AG pro (a2, b?), (b%, c?), (c?,a%).



Uloha 1. Uloha 2 Uloha 6.

Uloha 6.

Na pldnu o rozmérech 12 x 12 &tveredki se nachdzi lod tvorend
osmi politky podél obvodu &tverce 3 x 3 (na obrazku je vyznacena
Sedou barvou). Na kolik nejméné politek je potfeba vysttelit,
abychom s jistotou zasahli lod alespoii jednou?




Uloha 1 Uloha 2 Uloha 6.

Uloha N1,
Soutézni dlohu ,,zmensime". Vy¥este postupné t¥i tlohy, ve kterych
plan 12 x 12 nahradime pldnem a) 4 x 4, b) 5 x 5, ¢) 6 x 6.
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Uloha N1,
Soutézni dlohu ,,zmensime". Vy¥este postupné t¥i tlohy, ve kterych
plan 12 x 12 nahradime pldnem a) 4 x 4, b) 5 x 5, ¢) 6 x 6.




Uloha 1 Uloha 2 Uloha 6.

Uloha N1,
Soutézni dlohu ,,zmensime". Vy¥este postupné t¥i tlohy, ve kterych
plan 12 x 12 nahradime pldnem a) 4 x 4, b) 5 x 5, ¢) 6 x 6.
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Uloha N1,
Soutézni dlohu ,,zmensime". Vy¥este postupné t¥i tlohy, ve kterych
plan 12 x 12 nahradime pldnem a) 4 x 4, b) 5 x 5, ¢) 6 x 6.




Uloha 1. Uloha 2 Uloha 6.

Uloha N1.
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Uloha D1.

Na planu o rozmé&rech 6 x 6 &tveretkil se nachazi lod tvaru &tverce
2 x 2. Zdiivodnéte, Ze je potfeba nejméné 9 vystrelii, abychom méli
jistotu, Ze jsme lod zasahli.
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Uloha D1.

Na planu o rozmé&rech 6 x 6 &tveretkil se nachazi lod tvaru &tverce
2 x 2. Zdiivodnéte, Ze je potfeba nejméné 9 vystrelii, abychom méli
jistotu, Ze jsme lod zaséhli.




Uloha 1 Uloha 2 Uloha 6.

Uloha D2.

Urcete, kolik je vSech dvojic policek daného &tverce 4 X 4, jejichz
zdsahem dosdhneme s jistotou i zdsah lodi ze zadani souté&zni
dlohy, kterd je v tomto ¢tverci jakkoli umisténa.
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Uloha D2.

Urcete, kolik je vSech dvojic policek daného &tverce 4 X 4, jejichz
zdsahem dosdhneme s jistotou i zdsah lodi ze zadani souté&zni
dlohy, kterd je v tomto ¢tverci jakkoli umisténa.
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Uloha D3.

DokaZte, Ze podminku soutézni tlohy je nemoZné splnit tak, Ze
cely plan 12x12 rozdélime na 9 &tvercl 4 x 4 a pak v kazdém z
nich vystfelime na dvé& poli¢ka, a to na stejnych dvou mistech ve

vSech 9 &tvercich.



Uloha 1. Uloha 2 Uloha 6.

Uloha D3.
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Uloha D4.

Na desce 7 x 7 hrajeme hru lod&. Nachdzi se na ni jedna lod 2 x 3.
M{iZeme se zeptat na libovolné poli¢ko desky, a pokud lod
zasdhneme, hra kont¢i. Pokud ne, ptdme se znovu. Urlete nejmensi
polet otazek, které potfebujeme, abychom jist& lod zasahli.



Uloha 1. Uloha 2 Uloha 6.

Uloha D4.
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Uloha D5.
Na desce 5 x 5 hrajeme
hru lod&. Ze €&ty¥ poli desky je vytvorena jedna lod n&kterého z tvarii

MiiZeme se zeptat na libovolné pole desky, a pokud lod
zasahneme, hra koné&i.

a) Navrhnéte osm poli, na n&Z se sta&i otdzat, abychom méli
jistotu zdsahu lodé&.

b) Zdiivodnéte, Ze sedm otdzek obecn& takovou jistotu nedava.



Uloha 1. Uloha 2 Uloha 6.

Uloha D5.




Uloha 1 Uloha 2 Uloha 6.

Uloha
Mé&jme Sachovnici 8 x 8. DokaZeme jej pokryt dominy 2 x 1?7 A co
kdyby byly dva rohy na jedné stran&?
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Uloha
Mé&jme Sachovnici 8 x 8. DokaZeme jej pokryt dominy 2 x 1?7 A co
kdyby byly dva rohy na jedné stran&?




Uloha 1. Uloha 2 Uloha 6.

Uloha
Je mozno z péti tetramin — od kazdého druhu jednoho — vytvofit
obdélnik?



Uloha 1. Uloha 2. Uloha 6.

Uloha
Je moZno z péti tetramin — od kaZdého druhu jednoho — vytvorit
obdélnik?
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Uloha
Lze pokryt Sachovnici 8 x 8 pomoci patnacti tetramin T a jednoho
tetramina O7?



Uloha 1. Uloha 2. Uloha 6.

Uloha
Lze pokryt Sachovnici 8 x 8 pomoci patnacti tetramin T a jednoho
tetramina O7
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