FUNKCIONALNI ROVNICE
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Ulohy, kterymi se budeme zabyvat, maji vétsinou kratké zadani, které zpravidla za¢ina slovy , Naleznéte
vSechny funkce f:R — R, pro které plati ...* Podminky, které si klademe na funkci f, mohou vypadat
tfeba takto:

fl@+y) =fz)+ fy)
nebo
fly—f@) = fly) = f(f(@) + flz) -2
To jsou jen dva prtiklady z nepfeberného mnozZstvi funkcionalnich rovnic, ve kterych hleddme relnou
funkci f, ktera by rovnici vyhovovala pro vSechna z,y € R, nikoliv hodnotu pro z jako v klasické rovnici.

Od uaplnych zakladt az k pokrocilym trikim

Na prednasce se budeme zpocatku vénovat dikladnému pochopeni zadani, ujasnime si, co se po nas pri
hledani feSeni funkcionalni rovnice vlastné chce a jak k tloze pristupovat. Nasledné si ukdzeme typické
metody TeSeni a vyvodime nékolik obecnych vlastnosti funkci, jejichz znalost se ndm bude v mnoha
prikladech hodit. Nakonec diky zvladnuté teorii vyresime spole¢nymi silami i naro¢néjsi priklady.

Ukazka prikladu s funkcionalni rovnici
Priklad. Naleznéte vSechny funkce f:R — R, které vyhovuji rovnici

f@+y)+ flz—y) = fz) + 6ay Y/ fy) + 2°.

Ndvod. Pokud si nevite rady, zkuste za y dosadit nulu. Ihned obdrzite f(z) = x®

jesté musite ovérit zkouskou v ptivodni rovnici.

, coz je TeSeni, které

Po absolvovani této prednasky budete podobné i obtiznéjsi obraty ve funkcionalnich rovnicich pfirozené
ovladat a zadny z podobnych prikladd by vas nemél zaskodit.



